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3.1.1 (Le crible d’Eratosth&ne)

Dans le tableau ci-dessous, souligner 2, puis biffer tous les multiples de 2. Le premier
nombre non biffé est 3. Il est premier, on le souligne et on biffe tous ses multiples. Etc.
Arrivé & 10, tous les nombres non biffés sont premiers.

Reproduire cette méthode dans le tableau ci-dessous.

23 >« 65 7 N 3
1111213 | 14/] 15 |16/ 17 | 18)] 19 |\ 20/
21 \22]] 23 [\24 | 25 [\26/| 27 [\28]] 29 [\30/
318933 [ B4 [35 | b¢ [37 [ b9 39 |
A1 [42[43 [ 4p |45 (4P |47 [48 49| §p
51 |92 |53 | 4 [ 55|56 |57 [ 5B |59 | €0
61| g |63 | $¥ 65 ¢k 67|48 |69 19
7L ¥A173[[rd |75 [[rd | 77| 74| 79 | /80,
81 |82\| 83 |[84)| 85 |[86| 87 | B8\| 89 |/90\
91 92\ 93 |94\ 95 |96\ 97 (/98 | 99 {100\

% 2, %, 5 F M908 29 31,37, 43,47

53,59 64,67, 34, ¥3,79, 4% 89, 93 §

2

y—-
00 = 4 Y



3.1.2

a) Parmi les nombres 1999, 2999, 3% et 4999, déterminer avec une calculatrice ceux
qui sont premiers.

G un nowbe ot phj  premer, om it g4 0 agt Qwmpose!

: i ; n
b) Un nombre de Fermat est un nombre qui peut s’écrire sous la formeJFﬂ = 27" 4 13\
5 L
avec n un entier naturel non nul.
Calculer F;, F3 et Fy, puis déterminer avec une calculatrice ceux qui sont premiers.

A
E = 2 + 1 = 5 quu Qol' PY@M«'W

— 4

\'ZJ = ZQJ +4 =2 + 1 =13 Q. 20t premr
3

T‘g = 22, + 1 = 253 qu\' 20t P\fe,u«"efr

;LLI AL
¥‘T = 2L 41 = 2 + 1 = 65 5 33 q\)\' -Qo* )P\'CW\(W

~

¥5 = a UoLYy™



3.1.3 Démontrer que tout nombre naturel n, distinct de 0 et de 1, admet au moins un
facteur premier.

Sod h=23

) -- =

4) g( h on PYCWIL‘N/ 2[0” ZQ re‘Ju/élLGml 6ée/moufré/

2) SC h ook pa P»em(ezr) f\enscwio& de Ser divseors 4 de
n, el que  2<d<n nal pas vde . 1 adwet yw F(u
Peb’% d 0 mamd P
S ]b h et pa p»ewuer ] L@ &dw&@u% i A NSeur ]OI ‘{U\'
d(m;cr&jjt p ok donc A Q&\ Con tredit que ) ot &
p\m ?QJ(\Jt Ai\f\&w & 0, Dov\( ? oot prewer.

CO‘“O@&A‘YG n = pxq ) wec  Ps T, npg el\\)*—,[G

pn abn 2<p s di3



3.1.4 Démontrer que 'ensemble des nombres premiers est infini.

SUH)OSOM Cfue_ ﬂQV\S@WL,Q& A V)OWBKJ\ P»em,'eu
QDL %‘W ?: ;P" ! PL)le —= = Png Lve PL ¥ P) | Lié

Dot N= e, +1

N S N eth ?‘{W\(@f, Nﬁll P e o ot abdurde

2) S N 1ol b premior [ axisle un nowbre prew;or
d o di nise N d%/? ,ar & eile de bz disiion
do N bac  d domme 1 G qui oo s zosords



c¢) Ecrire en python une fonction isPrime(n) qui détermine si le nombre entier n est
premier.

éroW\ math (,\Mpor{ SCich

d@@ o Prume (n) % RS = 2
L% h == "1: SC’HC

VCJLth —FZ«LSQ
else :

N = LV\{(SQY{Z(M\> + 192
%or K O« Fangye (25 N) !
d nyK ==o0:

W{Ur W ? Zcﬁﬁe
YCJUJW\/\ T‘ruQ,



3.1.10 On pose a = 101!+ 1. Montrer que les 100 nombres consécutifs
a+1l,a+4+2,..,a+ 100

ne sont pas premiers.
A St n=0
N (w=1) ___-2: 1 , M2

él = 423454 = 320

Lu /]OO nowtl)m ,'

ﬂ{ 1] = 101 ' + 2 =-(4.2'3~-~--401)-t2 = 9 ((4.3.\1,,_,.401>+)
At1T2 = 404! + 2 ’:(4‘2.3‘ 401)13 =73 ((4,z,q,____401),1,4)
At 3 = o1l <+ ¢

]
)

N + 400 = Ao ' + 101 < (A.z-.woo. 401>‘f/101 = 101 ( 160 | ~r4)



3.1.9 (La répartition des nombres premiers)
Soit n un entier naturel non nul.
Démontrer qu’il existe un intervalle de taille n sans aucun nombre premier.

N= (1) |4/
loa 1 vowbves



3.2.8 Effectuer la division en colonnes, avec reste.
a) 13+5 3 c) 24+13 11 e) 100+ 17 15 g) 45+8 5

b) 25+8 1 d) 103 1 f) 26 =17 9 h) 50 +10 ©

3.1.6 Soit p, ¢ deux nombres premiers distincts. Quels sont les diviseurs positifs de p? ¢ ?

ZBZ{O)/]) 23
3:-54= 4
2= 2
q'*E:Z:g
1+7 =% =3
T&Mz c’(Z«AoLJD\ow . + 6) a 2
ol o |7 ]2
1 |7 7 | o
2 | 2 | ° |7

1 wedt 5 @ b d & divsonde 1 par 5
Do wiwe, {%Sow b tibl Juddition do Z

Zé = { 6/ T/ Z/ ’3“/ Q/ g}
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