3.2.2

Soit m,n,r € Z. Montrer que
a) sim|netm]|r, alorsm|(n—r);
b) sim | n alorsm|rn;

c) sir # 0, alors m | n si et seulement si rm | rn.
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b) sim |n alorsm | rn;
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c) sir # 0, alors m | n si et seulement si rm | rn.
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3.1.7 Tout entier n peut se décomposer en produit de facteurs premiers (sauf 0 et 1).
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n=p"-p . Dr

avec p; des nombres premiers distincts et «; des entiers naturels non nuls.
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Soit a, b dans Z avec b > 0. Soit encore g et r les deux entiers uniques qui satisfont
a=bg+r et 0Z<r<b

On définit

a modb=r

Autrement dit, ¢ mod b désigne le reste de la division de a par b.
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3.2.21 Soit n un entier positif et a et b deux entiers quelconques.
a) Démontrer que

(a + b)@mﬂd n=((a modn)+ (b modn)) modn

b) Démontrer que
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3.2.12 On donne un nombre naturel a. Chercher son reste apres division par n.
a) @=111;: n=2,3; 4w, 12;
b) a = 123456789 - 987654321 ; n =2, n =9, n = 11;
¢c) a=222. n=3,n=9,n=10,n=11;
d) a=1234>, n=9,n=11, n=99;
) =291 =2 n=3 n=9

2 M=z1  (wedz) Mz3  (moA 3)
M=z=0 (mod 3) M =3 (mod 9)
m=23 (mdY ) M =1 (wod 1)
M =1 (mod ) M =14 (mod 1)
M = 2 (wmod §) M = 3 (worMZ)
M = 6 lmod?)




b) a = 123456789 - 987654321 ; n =2, n =9, n = 11;

a = 123456789 - 987654321 = ] (Wmod 2)

123456780 987654321 = O . O = O
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123456789 - 987654321 = 5 . 5 = 25

1234564 39 11

M2233 44

reste ; @




c) a=22*% n=3,n=9,n=10,n=11;
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82 47 =3 (mod 9)
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