2402, 26
3.1.6 Soit p, ¢ deux nombres premiers distincts. Quels sont les diviseurs positifs de p? g ?
Examply :
P = 32
9= 3

‘ 2
l—@.} O\AU‘IS@\NJ /PQS\‘A%J O{Q P (1 56\«75

1, P, 9, B, P%, 0

N = pqg =93 =43



3.1.12 Si p est premier, avec p > 5, alors 24 divise p? — 1.

Exemply © 1) ?) = M

p- =20 -4 = 120 = 245
2) P= 31
PP 1 = 94031 = 3403 = 2y 392
3) P89 g web pu prewer
PE— 4 = 33 100
Dewotons @ ey tat

N__ )P2,1 - (P_ 4>(P+/{). OV\ doLJC WoM+>€r que

p—1 = O (wmd 24
Lo suile da nowbre

A

9900 = 24 . 4083
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. 'PZUT ) Gaplar \Ozu‘r )
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molhiple de 3 (cowme p ok prewior , o
2
Donc P-4 wb dinsbl par A2, p=1ov p4)

Soijt P—4) soit F+4 of U mv{«}TP& de 4
Tonalownat | bt 4 et diviebl  pac 3 ok 3, dowc par 24



Pour a et b dans Z, on dit que a divise b s’il existe z € Z tel que a- z = b. Si a divise b,
on le note a | b et on dira de plus que a est un diviseur de b, ou que b est un multiple de
a, ou encore que b est divisible par a. Si a ne divise pas b, on le note a t b.

3.2.1 Soit a, b et ¢ dans Z. Montrer que

a)ala,1l]|aetal0;

b) 0| a si et seulement si a =0;

c) a|bsiet seulement si — q) 4| bet a|cimpliquea| (b+0);
d) a|betalcimpliquea| e) a|betb]|cimpliquea]c.
)

e) a|betb|cimplique a | c.

Exompl . Z'ZH @ 8.3 =24

&) al& . G eé@e‘é) s« 2=4, ou A a1 = &
Pevie a= a1 = d4la
Al Ve & ra=a
alo alo © 1o0=0

I

L)o‘& < 4 =0

= . ola = 4 =o0
Losle 2 Z bl qge 02=14 = 0=a
& =0 = O |o

02 =0, por tut 26 Z  doc 0lO
¢) a|bsiet seulement si —a | b si et seulement si a | —b;
alb & <|b o al-b
}\JOUJ Zlﬁeo"lS o(éwwml\e»r .
alb > —all 2 a|-L = alb
Noalb  doe L oexide e Zz Ll que a2 =L,
Done  -a-(-2) =b | et ame -a.2'=b  dow —alb

e
2!

z)-&/lg,o{om L ooxsle » e Z &Qque -2-2 =b
Donc ~(-a)- 2 = =L ok A 2z :-E = a/.__g
3) &I—b , dowe @ exsle 2 e z M‘ZUQ 2.2=—b

—a 2 o= —(2b) o+ a2 =L > alb



d) a|bet a|cimpliquea | (b+c);
S alh  dhn & wusk 2 e 7 &0 g 32 =b

Sooale, dos & pusk 2,6 7 kg 22 -c

I

'-DOY\C L"" C: 3\21 Y Z( éz = &‘(é,“l'ga ) = 4 ‘g

———""

Z
QQAS( 22 = b ac = Z)b‘fc

Exemple 6 | 49 f g
6| 12



e) a|betb|cimplique a | c.

<a b ek 13'(,) = &Ic

AR 532162 J:eé{ue a2, =L

Lle »d2,6 27 &4 qu b2 = c
On 4 = (a2)2 =2(22)=02=c

b 2,
2
Donc ZL/ cC .

—



3.2.10 Quels sont tous les restes possibles apres division entiere par 26 7 Donner la liste
de ces restes. 01, ——-, 25

3.2.11 Quels sont les nombres dont le reste apres division par 26 donne 17 7 Peut-on en
donner la liste complete ?

26

2,210 --~ %
reic(® 0L R < 24
22,11
13 =4 ( mod 25)
L =60 = 3 =-9 =z A (wod 2()



3.2.19 Soit n un entier positif. Soit encore a et b deux entiers quelconques.
On dit que a est congru a b modulo n sin | (a — b), ce que nous écrivons a = b (mod n).
Montrer que cela revient a demander que a = b+ n -y pour y € Z.

2=b (medn] s n|@-b)

%t' \/\( (Z\’B) ,[€ exste 2 &€ 27 &l que hv2 =2 —L |

Done /= loJr he & .
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124342, + 232, +3 7.2, 2,

=2+3(6t32% 1322)

oy = (243 24 +202,)
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Addition table:

o 0 1 2
1 1 2 3
2 2 3 4
3 3 4 5
4 4 5 6
5 5 6 7
6 6 7 0
7 7 0 1

0 0 0 0
1 0 1 2
2 0 2 4
3 0 3 6
4 0 4 0
5 0 5 2
6 0 6 4
7 0 7 6
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