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Géométrie de l’espace – TE 861

Problème 1 2 Total

Points 10 20 30

Points obtenus

Problème 1 (10 points)

Déterminer l’équation de la sphère Σ qui passe par les points A(4; 2;−3) et B(−1; 3; 1) et qui a

son centre sur la droite (d) :
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, avec k ∈ R.

Problème 2 (20 points)

Relativement à un repère orthonormé (O;E1;E2;E3), on donne :

• la sphère Σ1 d’équation : (x − 6)2 + (y + 8)2 + z2 = 100,

• la sphère Σ2 d’équation : x2 + y 2 + z2 − 20 x + 12 y − 8 z + 136 = 0,

• la droite t d’équation :
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, k ∈ R,

• ainsi que le point T (6; −2; 8).

a) Déterminer les coordonnées du centre C2 et le rayon de Σ2.

b) Montrer que les sphères Σ1 et Σ2 sont tangentes.

c) Montrer que la droite t est tangente à Σ1 en T .

d) Trouver une équation de la droite d tangente à Σ1 en T et perpendiculaire à la droite t.

e) Déterminer les coordonnées des points de contact A1 et A2 des plans normaux à t et tangents

à Σ1. Donner une équation de chacun de ces deux plans.

f) Montrer que le plan ¸ d’équation 2 x + y + 2 z = 22 intersecte la sphère Σ1 en un cercle ‚.

Déterminer les coordonnées du centre et le rayon de ‚.
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Problème2

2 leftx10right2lefty6right2lefty4right21361003616
16

C2left1064right et R24

b C1left680right et R110

overrightarrowC1C2leftbeginmatrix1064endmatrixrightleftbeginmatrix680endmatrixrightleftbeginmatrix424endmatrixright leftoverrightarrowc1c2right6leftoverrightarrowc1c2rightR2R1
4

6c1 c2

leftoverrightarrowC1Tright10R1RightarrowTinSigma1c overrightarrowC1Tleftbeginmatrix628endmatrixrightleftbeginmatrix680endmatrixrightleftbeginmatrix068endmatrixright
Pour K2 dans t leftbeginmatrixxyzendmatrixrightleftbeginmatrix662endmatrixrightleftbeginmatrix086endmatrixrightleftbeginmatrix628endmatrixrightoverrightarrowOT RightarrowTint



t

Sigma1
Tinsum_1 ou question cTd

026282100RightarrowTinSigma1

overrightarrowttimesoverrightarrowC1T est un vecteur

directeur de d
overrightarrowtleftbeginmatrix043endmatrixrightoverrightarrowc1Tleftbeginmatrix068endmatrixright

leftbeginmatrix043endmatrixrighttimesleftbeginmatrix068endmatrixrightleftbeginmatrix321800endmatrixrightsimleftbeginmatrix100endmatrixright
leftdrightleftbeginmatrixxyzendmatrixrightleftbeginmatrix628endmatrixrightHleftbeginmatrix100endmatrixright

e Les plans s'écrivent B 4y3zd0

deltaleftC1Bright10Rightarrowleft4cdotleft8right30dright510
Rightarrowleftd32right50Rightarrowd18 OU d82

leftbeta1right 4y3z180
B2 4y3z820

On détermine A1 leftbeginmatrixxyzendmatrixrightleftbeginmatrix680endmatrixrightKleftbeginmatrix043endmatrixright
4left84Kright3left3Kright180dans beta1

3216k9k17025K50RightarrowK2
A1left606right



On détermine A2 c1 est le milieu de A1A2

A1left606rightc1left680right i A2left666right

f d 2xy2z220
deltaleftC1alpharightleft12822right3frac1836timesR1

rsqrt102628 rayonde r

leftgrightleftbeginmatrixxyzendmatrixrightleftbeginmatrix680endmatrixrightKleftbeginmatrix212endmatrixright
V propto

6beginmatrix10xc1endmatrix
sum_1

g

dans α 124K8K4K220
9K18RightarrowK2

centre de gammai left1064right


